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Θέμα  1ο 

α) (2 Βαθμοί)Ομόλογο με F = C = 100 δίνει κουπόνι την 1η Ιουνίου κάθε έτους με 𝑟 = 5%. Το 

ομόλογο λήγει την 1η Ιουνίου 2035. Την 1η Ιουνίου 2017 αμέσως μετά την καταβολή του 

κουπονιού η απόδοση του ομολόγου είναι 𝑖 = 3,158%. Υπολογίστε την τιμή του ομολόγου κατά 

την ημερομηνία εκείνη. 

 

β) (2 Βαθμοί) Σε συνέχεια του υποερωτήματος (α) το ομόλογο με τα παραπάνω χαρακτηριστικά 

την1η Ιουνίου 2022 αμέσως μετά την καταβολή του κουπονιού η απόδοση του ομολόγου είναι 𝑖 

= 5%. Υπολογίστε την τιμή του ομολόγου κατά την ημερομηνία εκείνη. 

 

γ) (2 Βαθμοί)Σε συνέχεια των υποερωτημάτων (α) και (β) υπολογίστε την απόδοση ενός επενδυτή 

που θα αγοράσει το ομόλογο την 1η Ιουνίου 2017 και θα το πουλήσει την 1η Ιουνίου 2022. 

 

δ) (2 Βαθμοί)Ομόλογο με τιμή εξαγοράς στο άρτιο ίση με 5.000 μονάδες έχει διάρκεια nέτη. Δίνει 

κουπόνια κάθε εξάμηνο με 𝑟(2)=6% καιέχει απόδοση 𝑖(2)=7%. Εάν η λογιστική του αξία (Book 

Value) αμέσως μετά την πληρωμή του 4ου κουπονιού είναι κατά 10,221 μονάδες μεγαλύτερη από 

την λογιστική του αξία (Book Value) αμέσως μετά την πληρωμή του 3ου κουπονιού υπολογίστε 

το n. 

 

ε) (2 Βαθμοί)Επενδυτής αγοράζει ομόλογο με τα εξής χαρακτηριστικά: F=C=5.000, διάρκεια 5 έτη, 

δίνει κουπόνια κάθε εξάμηνο με 𝑟(2)=5% καιέχει απόδοση 𝑖(2)=5%.Τα κουπόνια που λαμβάνει 

τα βάζει σε λογαριασμό με ετήσιο αποτελεσματικό επιτόκιο j. Στο τέλος των 5 ετών ο επενδυτής 

λαμβάνει το ποσό που έχει συσσωρευθεί από τον λογαριασμό καθώς και την εξαγορά του 

ομολόγου. Η ετήσια απόδοση του από το παραπάνω επενδυτικό πρόγραμμα  είναι 5%. 

Υπολογίστε το j.  

 

Δίνεται : 𝑠
10|

=11,0513 ⇒ 𝑖= 2,2%  
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Θέμα 2ο  

α) (2 Βαθμοί) Ένα δάνειο L, αποπληρώνεται με μια διηνεκή ράντα που καταβάλει στις χρονικές 

στιγμές t= 2,4,6,8,10,12,…. τις εξής  πληρωμές: 1,2,3,4,5,6,….. Δίνεται ετήσιο αποτελεσματικό 

επιτόκιο i. Να δείξετε ότιL=
𝑣2

(1−𝑣2)2
 

 

β) (2 Βαθμοί)  Σε συνέχεια του υποερωτήματος (α) να δείξετε ότι το ύψος του τόκου του δανείου 

κατά την χρονική στιγμή t= 2 όπου γίνεται η 1η πληρωμή είναι ίσο με  
1

(1−𝑣2)
 

 

γ) (2 Βαθμοί) Δίνεται δάνειο ύψους 980,98 με ετήσιο αποτελεσματικό επιτόκιο 3% και το οποίο 

ξεχρεώνεται σε nέτη με ετήσιες δόσεις Rστο τέλος κάθε έτους. Εάν γνωρίζετε ότι το άθροισμα 

του τόκου που εμπεριέχεται στις 6 πρώτες δόσεις είναι το 24,66% του αθροίσματος του 

αντίστοιχου κεφαλαίου που εμπεριέχεται στις 6 πρώτες δόσεις υπολογίστε το nκαι το R. 

 

δ) (2 Βαθμοί)  Δίνεται δάνειο ύψους L για nέτη το οποίο εξοφλείται με τοκοχρεωλυτικές δόσεις 

ύψους R. Το ετήσιο αποτελεσματικό επιτόκιο είναι 8%. Εάν το υπολειπόμενο ποσό του δανείου 

την χρονική στιγμή n-3 είναι:(𝑂𝐵)(𝑛−3)= 960,1586 υπολογίστε το ποσό του τόκου που 

εμπεριέχεται στην προτελευταία δόση του δανείου. 

 

ε) (2 Βαθμοί) Σε συνέχεια του υποερωτήματος (δ) εάν γνωρίζεται ότι το ποσό του τόκου που 

εμπεριέχεται στην προτελευταία δόση του δανείου αποτελεί το 26,5759% του ποσού του τόκου 

που εμπεριέχεται στην 1η δόση του δανείου υπολογίστε την χρονική διάρκεια nτου δανείου. 
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Θέμα 3ο  

Στο παρακάτω Σχήμα σας δίνεται ένα βαθμονομημένο διωνυμικό δένδρο (calibrated binomial  tree) 

ετήσιων επιτοκίων (ετησίως ανατοκιζόμενα, με ετήσιο χρονικό βήμα) που αποτιμά σωστά τα 

ομόλογα της εταιρείας  ΧΨΩ τη δεδομένη χρονική στιγμή. Η πιθανότητα ανοδικής κίνησης είναι 

60%. Έστω ένα τετραετές ομόλογο, ονομαστικής αξίας  100 €, με ποσοστό τοκομεριδίου 6,5%, το 

οποίο μπορεί να ανακληθεί από τον εκδότη του (ΧΨΩ) σε τιμή 101, 102 και 104 στο τέλος των ετών 

1, 2 και 3 αντίστοιχα. 

Ζητούνται: 

(α) (7 Βαθμοί) Να αποτιμήσετε το τετραετές ομόλογο σήμερα. 

(β) (3 Βαθμοί) Να υπολογίσετε την αναμενόμενη τιμή του ομολόγου σε κάθε ένα από τα τρία 

επόμενα έτη. 
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Θέμα 4ο  

(α) (6 Βαθμοί) Για ένα πενταετές δάνειο 20 εκατ. Αμερικάνικων δολαρίων, στις εταιρείες Α και Β  

έχουν προταθεί τα ακόλουθα ετήσια επιτόκια: 

 

 

 

 

Η εταιρεία Α  προτιμά να δανειστεί σε κυμαινόμενο επιτόκιο και η εταιρία Β σε σταθερό επιτόκιο. 

Σχεδιάστε μία συμφωνία ανταλλαγής απαιτήσεων επί επιτοκίων (interest rate swap) μεταξύ των δύο 

εταιρειών, η οποία είναι αμοιβαία επωφελής για τις δύο εταιρείες και αποφέρει 0,1% ετησίως στο 

χρηματοπιστωτικό ενδιάμεσο (financial intermediary) για τον οποίο εργάζεστε.   

 

(β) (4 Βαθμοί)  Υποθέστε πως ένας χρηματοπιστωτικός οργανισμός πληρώνει το επιτόκιο LIBOR 

εξαμήνου (six-month LIBOR, με εξαμηνιαίο ανατοκισμό) και εισπράττει σταθερό ετήσιο επιτόκιο 

5% (με εξαμηνιαίο ανατοκισμό) στα πλαίσια μία συμφωνίας ανταλλαγής απαιτήσεων (swap) 

ονομαστικού κεφαλαίου $50 εκατομμυρίων. Η συμφωνία έχει ακόμα 24 μήνες μέχρι τη λήξη της 

και οι επόμενες προγραμματισμένες ανταλλαγές πληρωμών είναι σε 3, 9, 15 και 24 μήνες από 

σήμερα. Τα επιτόκια LIBOR (με συνεχή ανατοκισμό) για 3, 9, 15 και 24 μήνες είναι 4.5%, 5%, 

5,9% και 6.3% αντίστοιχα. Το επιτόκιο LIBOR εξαμήνου όταν έγινε η τελευταία ανταλλαγή 

απαιτήσεων ήταν 4.8% (με εξαμηνιαίο ανατοκισμό). Ποια είναι σήμερα η αξία της συμφωνίας 

ανταλλαγής (swap) για τον χρηματοπιστωτικό οργανισμό; 

 

  

 Σταθερό επιτόκιο Κυμαινόμενο επιτόκιο 

Εταιρία A 5.0% LIBOR+0.1% 

Εταιρία B 6.5% LIBOR+0.3% 
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Θέμα 5ο  

α) (2 Βαθμοί)  Δάνειο ύψους 𝑎
𝑛|

με ετήσιο αποτελεσματικό επιτόκιο 𝑖εξοφλείται με ετήσιες δόσεις 

ύψους c = 2μονάδων. Να δείξετε ότι ο αριθμός δόσεων που απαιτείται για την εξόφληση του 

δανείου είναι ο ελάχιστος ακέραιος m≥
ln2−ln⁡(1+𝑣𝑛)

𝛿
 

 

β) (3 Βαθμοί)   Σε συνέχεια του υποερωτήματος (α) εάνn=20, m=10, c=1,5. Να δείξετε ότι 𝑖 =

20.1 − 1. 

 

γ) (3 Βαθμοί)  Ένα επενδυτικό πρόγραμμα έχει διηνεκείς χρηματικές εισροές ύψους 1 τις χρονικές 

στιγμές 2κ, κ = 0,1,2,3…, και διηνεκείς χρηματικέςεκροές ύψους 1 + x, x>0,  τις χρονικές στιγμές 

3κ + 1, κ = 0,1,2,3…, Το ετήσιο αποτελεσματικό επιτόκιο είναι 𝑖. Nα δείξετε ότι x = 
⁡(1+𝑖)2

2+𝑖
 

 

δ) (2 Βαθμοί)   Δίνεται (𝐷𝑎)
𝑛+1|

= 𝐴 , (𝐷𝑎)
𝑛|
= 𝐵 , 𝑎

𝑛|
= 𝛤. Το ετήσιο αποτελεσματικό επιτόκιο 

των παραπάνω ραντών είναι 𝑖. Δείξτε ότι 𝑖 = ⁡
1−Α+Β+Γ

𝛢−𝛣
 

 

 

 


